
FONCTIONS 

SUR LE MULTIPLICATEUR 
DES 

H Y P E R E L L I P T I Q U E S  BE PREMIER 

P A R  

M A R T I N  K R A U S E  
l l O S T O C K .  

0 R D R E  

Si o n  p o s e :  

N~.  = (Cd)o 2 § (aC)o2 r,, § 2(bc)o 2 r,2 + (db)o.2 ~22 + (ab)02(~;2 - -  r,, q2) 

NE2=(cd)12 + (ac)12Vll + [2(bc)12 - -  nit12 + (db)12r,2 + (ab),2(~2- r.lq2 ) 

Nr = ( c~ .~  + (OA~)al'FI1 § 2(bc)aaq  2 + (db)a~q 2 + (ab)a , (~2  - -  q a q 2 )  

N=(cd)2a § (ac)2a~l A- 2(be)2ar12 +(db)2.r22 § tilt , ,)  

C 2 = c 2 - -  a 2 r2 ~ - -  b 2 r2~, 

D 2 ~ d 2 - -  a2rlx - -  b2r~2, 

Ca = - - c a §  §  

Ds = - -  da + aa rll § b, rl 2, 

o h  n d f s i g n e  u n  

s It 

0r,  l 

~r,, = n-~-i- , 

dct~ nlaOlfntatiea. ~. Impr lm~  ~ OgtobFc 18~1~, 

d e g r ~  d e  t r a n s f o r m a t i o n  e o m p l 6 t e m e n t  a r b i t r a i r e ,  on  aura:  

2 

N' ' Or,, 

~,r;, n(C,D, + CsD,) ar = nD~D, 
~rl~ ~ -  N ,  ' ~rs,  
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II suit de lk que Ic ddterminant fonctionncl est: 

Ttx l'~t "t'tt 
~rx t ~q~ ~q~ 

~r~ ~r~ Or~ 

t t t V~ ~rg~ Ors2 

Si l'on pose ensuite: 

n'( C~D s -  C3D,) s 
N "  -= - -  n '~(c '2n3 - -  C 3 D ~ ) - ' "  

( A o B  , - -  B o A t )  s 

n* 

En maintenant les d~signations que j 'ai employdes dans rnon travail 
sur les 6quations qui donnent le multiplicateur des fonctions hyperellip- 
tiques de premier ordre (Mathematische Annalen  T. 2o), on a: 

a o B ,  _ _  B o A ,  = M ( K , , K : ,  - -  K , , K , , ) .  
(c, ,c , ,  - -  c,~c,,) 

Par consdquent: 

(,) 

Oft t ~rl r. ~rt 1 

"t'lt ~1".1 ~ "t'~2 

~qs ~'t~ ~V12 

0 '  ' ~' 

~1' ( K . . K . . -  ~,,/~,,)' 
= n --r (C,,,C,~ - -  C , , C , , )  r "  

Ao ~-~ ao + a3~, -Jr" aar;~, A1 = al + a3g, "4- a~g, 

Bo = bo + b.r',, + b,r',~. B 1 = bx + b ,g ,  + b~g, 

on a, d'apr6s une remarque de BaIoscm (Comptes rendus des s6ances de 
l 'Acad6mie des sciences t. 47, P. 3I I) 

- -  ( A o B  , - -  B o A I ) ( C ,  D3 - -  C3D~)  = n ' .  

I1 suit de l~ que le d6terminant fonctionnel prend la valeur: 



Sur le multlplieateur des fonetions hyperelliptiques de premier ordre. 

P o s o n s  m a i n t e n a n t  d'apr&s ROSENrlAIN: 

k 2 ~, . .~ ,  a2 ~ .  ~2 . _ _  , __--_ 2 _ _ _ ~ ,  /~, 0~ #2or 
~ .  ~i ~ , .  ~ = ~L. ~j 

2 2 $ 2 Oo. ao~ 0~2. O~ 
-i~a" ,-h- ' ~--- ,.-V-Z3 ' " 2" #~. #~ # . .  ~ #~. #~ 

�9 ~o. ~2 # ; , .  #~2. a~, 

A l o r s  on  a:  
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9(k') __ 2k ~ 
9r~t 

[ 98o, 98,~ ~8. 9~,1  
9r,. 9r,. 
-~T. + ~,. ~, ~,j 

9 ( a ' )  

9v~k 
- - ~  2 ) ,  2 [ ga, 9#.  9,~,, 9~, l 

x-, + ~,. ~,, ~,J 

~(~') 
9r;'k ---- 2ff ~ +  ~~ ~,, ~J 

Si l 'on  cons iddre  les r e l a t ions :  

�9 ~ l -~̀ '~"(~',v,) 1 ,, 
I_ av, .Io 

qu 'on  pose ensu i te :  

o~;(,,,)0 #;'(~,)o ,Y;.2,,,,),, #.7(,,,)o = b,,  #~'(,,,)o #;~(,,)o 
#,3 'Y, #, 'Y,, 
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et qu'on ddfinisse d'une mani6re analogue les grandeurs a~:, b~, c~=, 
on  ~ u r ~ :  

~(v). = ~ (~,, + b,,), (b,, + c,,), ~(~') - ~(c , ,  + a,,) 

a(~') ~, 
a~-, = ~ (~ , ,  + b,,), 

De lk r6sulte l'6quation: 

~(~') a(a,) a(/,') 

a(~') a(~') a(#') 

a~l hi1 cll ] 

ats his C l ~  i " 

a32 b32 c23 

Mais maintenant on a les dquations: 

. . . .  ' ~(~,)o ~,, #; ' (% = ~; ( %  ~,(~)o ~,~, + 

# , (% o~(% , , , , 

t t  pt t 2 ~ t 2 2 0 ~  e , ( %  ~,(~,)o o~ e.(V,)o ~o. 

�9 2 . . . .  O.(v,)o 0~, 0 . ( %  ~, (% o , ( %  o~ ' ' 
e.  e. ~:' e' e~ r 23 23 

tn t t 

et des 6quations semblables pour les quantit~s: 

[ v#.(~,~,) I 



Sur le multiplicateur des fonefions hyperelliptiques de premier ordre. ~7 

I1 suit de lk que le d6terminant des quantit6s tt prend la forme: 

2 .  ~ 2  .q2 .q2 .q~l 
_ . . , , . ~ o . . o ,  { ~ ; ( ~ , ) o ~ ; , ( ~ , ) o  - -  ~ ;  ( ~ , ) o ~ ; , ( ~ , ) o }  

r * ~r 4 �9 t r23.  ~ * t..t- M 

�9 {o;, ( , , , )o,~;( , , , )o-  ,~;, (,;,)o,~;(,,,)o}{,~;(V,)o,~;(,,,)o- ,~;(,,,)o,~', (,,,)o} 

O U  e n c o r e .  

- -  2 7 t " . k ~ x a l ~ l . g / . t ] . / t 1 4 S ( K l l K ~ l , -  Ka,.K,,)' 

puisqu'on a l e s  6quafions: 

Par cons6quent: 

a(k') a(~') 
~ra t ~r: t 

~(t,') a(a') 

a(t,') a(,e) 
ar~: a%i 

~,)  

, ar : ,  

Si nous d6signons les quantiCfs transform~es correspondant aux quantit~s 
k, 2, /.t, K ,  par c, l, m, C, on a d'une mani6re anlogue: 

(3) 
a(~') ~(t') ~(,n') 

~(~') ~(t') ~,n") 

3 ~ 2 l  3 3 72 7 ~ / ' f v  ~ '2 2 ? 2 
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Si done nous IX)SOnS: 

F _ 

Martin .Krause. 

a(~') ~(l') ~(~') 

~(e') a(/') ~(m') 
~(~,) a(,t') a(~,) 

a(e') a(l') ~(m') 
~,~') ~0~') a(I~') 

nous obtiendrons la relation: 

n~F. k2" ff .l~ .o . .~  ~ .~  2 �9 t~l A~pl z k / ~  . ~ k .  
(4) M"  - -  -- 2 ~2 ,//12 2 2 2 2 2 2 c �9 �9 el llml �9 lcml m c  


