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Voici un thdor6me d'alg6bre qui s'est pr6sent6 k moi en 6tudiant 
les formules analytiques qui servent h exprimer le d@lacement d'un syst6me 
invariable autour d'un point fixe. (Voir DUItAMEL: COtO'8 de m,ScaniTle, 
introduction.) 

Soi'ent 
a b c 

a ~ b'  C t 

a" b" c" 

et 

A B C 

A' B' C ~ 

A" B" C" 

les coefficients de deux substitutions orthogonales k d6termmant + I e t  

R _ 

A -4-a B -4-b C -t-c 

A' -4- a' B' -f- b' C' + c' 

A"-4- a" B" q- b" C"-t- c" 

alors ce ddterminant R (qui visiblement n'est pas identiquement z6ro) 
jouit de cette propri6t6 que lorsque R ~---o en mOne temps tous ses 
mineurs du second degr6 s'dvanouissent. Je trouve cn effet que le cart6 
d'un tel mineur peut se mettre sous la forme: 

R• Fonction enti/~re de a, . . . ,  c ,  A, . . ,  
Aeta matheraatiea. 6. Impr im6 18 D~eembre 1884, 
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Voici la signification g6om6trique de ce thdor~me. Lorsque, par l'effet du 
d6~acement, un seul point (x, y, z) vient dans la position ( - - x ,  - - y ,  - -z )  
cela entraine n6cessairement qu6 tous les points d'un certain plan jouissent 
de la mdme propri6t6. Le d6placement se famine ~ une rotation de 180 ~ 
autour d'un certain axe. ~ C'est du reste un cas d'exception qui 6chappe 

l'analyse de M. DUHAMm, Les formules de M. DUHAMEL cessent de 
d6terminer l ' axe  de rotation (qui pourtant est parfaitement d6termin6) 
parce qu'on a p----o,  q = o ,  r = c i .  (On a p~ + q ~ + r  ~--s ineo ~dans 
la notation de M. DUHAMEL.) 

Ce th6or~me d'alg~bre subsiste encore dans le cas de deux variables 

a 

a t 

b 

b' 

A B 

A' B' 

et j 'ai lieu de penser qu'il en est de mOne pour quatre variables, bien 
que je  ne l'aie pas encore complStement d6montr6. Serait il donc possible 
de l'6tendre k un hombre quelconque de variables? Ce sujet a quelque 
rapport au th6or6me de M. BRIOSCHI, que l'6quation: 

a + z  b c . . .  k 

a' b ' + z  c' . . .  k '  

a"  b" c " + z . . ,  k "  

�9 . . �9 �9 �9 o 

a ( '-1) b (~-1) c (n-l) . . .  k (~-~) + z 

~ O  

a ses racines r6ciproques et imaginaires (abstraction faite de la racine 
z = -  I lorsque n e s t  impair(l)). 

Leyde, 29 Aofit 1884. 
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