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T A B L E  DES V A L E U R S  DES SOMI~IES 
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T. J. S T I E L T J E S  
T O U L O U S E .  

Da~s le Traitg des fonctions elliptiques et des int@rales Euldriennes 
(tome II, pag. 432), LE(~ENDR~ a donn6 avec 16 d6cimales les valeurs de 

Cette table de LEGENDRE nc contient pas de graves erreurs, mais la 

compara ison  avec nos r6sultats montre que dans 6 cas les valeurs de LE- 
GENDRE ont besoin d 'une correction d 'une unit6 de la derni6rc (seizi6me) 

d6cimale; ce sont les suivants: 

sT, s3o, 
corrections - -  I, --[- I, + I, -{- I, + I, --~ I. 

Ces nombres Sk figurent dans le d6veloppement 

, ~ , ( -  x)* 
log F(I  + x) = ~ Cx +/__, - - k -  Skxk' 

2 

et la table de LEGENDRE a ainsi servi de base au calcul des coefficients 

du d6veloppement de la fonction enti6re IF(x)] -~ entrepris par M. BOUR- 
GUST. (Ac ta  M a t h e m a t i c a  t. 2, p. 271 et suiv.) 

La disposition de la table suivante n'exige aucune explication, mais 
nous devons indiquer l 'approximation des valeurs inscrites dans le tableau. 

On a . d o n n 6  le r6sultat brut  d 'un calcul fait avcc 32 d6cimales. 
Chaque hombre est la somme d'un certain nombre (trente au plus) de 

Acta mathematica. 10, Impr im6 le 1 Septembre 1887. 



300 T . J .  Stieltjes. 

hombres ealeulds i~ uric demi-unit6 de la 3 2~ .... ddeimale prds. Par cons& 
quent l'erreur d'une des valeurs donndes sera toujours inf6rieure ~ 

0 ~ 0 0 0 0 0 0 0 0 0 0  0 0 0 0 0 0 0 0 0 0  0 0 0 0 0 0 0 0 0 0  I 5 . 

M~fis il wt sans dire que l'erreur sera presque toujours notablement in- 
fdrieure {~ eette limite, d"lbord par suite d'une compensation d'erreurs 
et ensuite ~mssi parce qu'{t partir de k - -  22 on a obtenu S~ par l'addi- 
t ion de moins de 3 ~ hombres partiels. 

Les relations 

Z ( ~  I )  ---  3 Z(,,.~2t ~ l ) I 
- 4 t 4 

permettent de contr61er l'ensemble des calculs. La premidre vdrifieation 
donne une erreur de 5 unit6s, la seeonde une erreur de 3 unit6s de la 
32~ .... d6eimale. 

2 1,644934o668 482264364.7 2415x66646 03 
3 1,2o2o569o3I 5959428539 97381615 II 46 
4 I,O823232337 I I I 3 8 1 9 t S I  6oo369654I I8 

5 I,~ 4336992633 1365486457 o3 
6 1,o17343o619 844491397I 451792979 o 93 
7 I,oo83492773 8192282683 9797549849 82 
8 ~,oo4o77356I 9794433937 86852385o8 65 
9 I,oo2oo83928 26o8221441 7852769232 4o 

Io I,ooo9945751 27818o8533 71459589 ~ 34 

II I,ooo4941886 o4~I946455 87o2282526 46 
I2 I,ooo246o865 53308o4829 8637998o47 79 
13 I,OOOI227~33 4757848914 6751836526 37 
14 I,oooo61248~ 35o587o482 9258545~o 5 x4 
15 I,oooo3o5882 363o7o2o49 355172851o 66 
I6 I,oooo~52822 594o865~87 I732571487 66 
I7 x,ooooo7637~ 9763789976 22736oo293 54 
I8 I,ooooo38172 9326499983 9856461644 6x 
x9 ~,oooooI9o82 I271655393 8925656957 8o 
2o 1,0ooooo9539 62o3387279 6113~52o38 7 ~ 
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2i I,oooooo4769 3298678780 
22 i,oooooo2384 5050272773 
23 I,OOOOOOI192 I99259653I 
24 ~,ooooooo596 o8189o5125 
25 I,OOOOOOO298 o35o351465 
26 i,oooooooi49 oi55482836 
27 I,OOOOOOOO74 5o71x78983 
28 i,oooooooo37 2533402478 
29 1,0000000018 6265972351 
3 ~ I,ooooooooo9 3132743241 

6463x167I 9 62 
2990003648 18 
Io73o67788 73 
947961244 o 20 
2280186063 69 

5o41234658 5 ~ 
5429491981 Ol 
8457o548i 9 20 
3049006403 90 
9668182871 76 

31 I,ooooooooo4 6566290650 
32 I,ooooooooo2 3283ii8336 
33 I,OOOOOOOOOI 164155oi72 
34 I,OOOOOOOOOO 582o772o87 
35 I,o00ooooooo 29io385o44 
36 ~,oooooooooo i455192189 
37 I,OOOOOOOOOO o727595983 
38 I,oooooooooo o363797954 
39 I,OOOOOOOOOO o181898965 
4o ~,oooooooooo oo9o949478 

3378407298 92 
7650549200 I6 
7oo5t97759 30 
9027008892 44 
497o996869 29 
Io41984235 93 
5o5748IOI4 52 
7378651190 24 
0307065947 59 
4026388928 25 

4I I,OOOOOOOOOO 0045474737 
42 ~,oooooooooo 0022737368 
43 I,oooooooooo OOli368684 
44 I,OOOOOOOOOO ooo568434t 
45 I,OOOOOOOOOO ooo2842~7o 
46 1,0000000000 0o01421085 
47 I,OOOO0O0OOO 0000710542 
48 ~,oooo0ooooo 0000355271 
49 I,oooooooooo 0000177635 
5 ~ r,oooooooooo ooooo888~ 7 

83o42154o2 68 
458246525 t 53 
o768022784 94 
9876275856 09 
9768893 ~  55 
4828o316o6 78 

739521o85~ 72 
3691337II3 67 
684357912o 33 
842Io93o8I 59 
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k & 
5~ I,oooooooooo ooooo444o8 92IO31438I 34 
52 I,oooooooooo ooooo222o4 4605o798o4 20 
53 ~,oooooooooo oooooi11o2 23o2514~o6 6I 

54 I ,oooooooooo ooooo~555I I i51248454 8I 

55 I,oooooooooo oooooo2775 5575621361 24 
56 I,oooooooooo ooooooi387 77878o9725 24 

57 I,oooooooooo oo0oo0o693 8893904544 I6 
58 I,oooooooooo o0ooo0o346 9446952165 92 

59 I,OOOOOOOOOO oooooooi73  4723476o47 58 
60 ~,oooooooooo ooooo0oo86 7361738oII  99 

61 I,oooooooooo 0000000043 3680869002 06 

62 I,oooooooooo oooooooo2I 6840434499 72 
63 I,oooooooooo oooooooo io  8420217249 42 

64 I ,oooooooooo 0000000005 42Io io8624  57 
65 I,oooooooooo 0000000002 7Io5o54312 24 
66 l ,oooooooooo oooooooool  3552527156 Io 
67 I,oooooooooo oooooooooo 6776263578 04 
68 ~,oooooooooo oooooooooo 338813t789 02 

69 1,oooooooooo oooooooooo 1694065894 5 I 

70 i ,oooooooooo oooooooooo 0847032947 25 

Nous avons mis ~ profit nos r6sultats pour calculer la constante 

Eul6rienne d'apr6s la formule 

~ k + l -  I 
C =  t + l o g 2 - - 1 o g 3 - -  (2k+ I)4"  

1 

et nous avons obtenu la valeur suivante qui est exaete avee 33 d6e.: 

G' = o .  5772156649 o i53286o6o 6512090082 402. 


