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SUR LES SOMMES COMPOSEES DES COEFFICIENTS DES SERIES 

TERMES POSITIFS 

Let t re  ad res s6e  & Mad. S o p h i e  K o w a l e v s k i  

I'AI{, 

1'. T C I - I E B  Y C H E F F  
g S : t  P i ~ T t , 3 1 I S B O U R G .  

Je ne peux trop me f61ieiter de l 'honncur que vous m'avez fait, 
en ayant bien voulu traduire ma note sur les  valeurs limites des int6- 
grales. ~ L'intdr(}t que vous avez portd ~ rues recherches sur ce sujet 
re'engage de vous pr6senter un rdsultat que je viens d'en tirer par rap- 
port g la ddtermination des lilnites entre lesquelles reste comprise la 
somme d'un hombre quelconque de premiers coefficients de la sdrie 

OU 
A o + A~x + A~x" + A . S  a + . . .  

B, B,, B s 
~.-=~.+ 2 ~ + ~ +  . . . ,  

(lans le cas, oh t o u s l e s  termes sont positifs. Pour  la ddtermination de 
ces limites d'apr6s les valeurs rdelles des sdries infinies 

A o + A~x + A~x ~ + A~x' + . . .  

B, B.~ It,., t-~+ 2~.+~+"', 

j 'ai cherch6 les valeurs limites de l'intdgrale 

~t 

O 

' Voir ci-dessus, p. 35.-~56. 
A c t a  m a t h e m a t i c a .  9. I m p r i m 6  le 2 D6cembre  1886. 
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en supposant que F(z)  est une fonetion qui ne devient pas negative 
pour z > o et que l'on eonnait .la valeur de l 'int6grale 

.f z)& 
0 

pour t rfel et positif. Parmi les diffdrentes va, leurs limite~ de l'intdgrale 

.(F(z)dz 
0 

que j'ai obtenues, Its plus rem'l.rquable8 par lent  simplitit6~ peuvent dt.re 
pr&ent6es par les formules suivantes: 

q*' (p)  7 log q;(2a) 

> ,I,(r) f < ; .__ -~- r  ' . = 
0 0 

oh p,  ,7 sont des qua,ntit6s positives queleonques, et O(t) est un'e font- 
tion, d6,terminde, pour t > o, par l 'dquation 

~a 

r --_ f 
0 

et qui se rdduit ~, c-xv pour t = o. D'apr& ces formules on trouve 
aisdment les vMeurs limites de l 'intdgrale 

~t 

0 

pour u quelconque, en donnant h, p et ,7 des valeurs qui remplissent tes 
conditions: 

( ] ) " ( p }  I log r 

Pour appliquer ces formules ~ la ddtermination des limites, entre 
lesquelles reste comprise la somme de n premiers eoeffitients de la. s6rie 

A. + AI~ + A~x ~ + A.,~ ~ + . . .  
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on prendr,q 

et 

En pren,mt 

et 

P. Tehebycheff. 

4)(t) = A o + A~e -~ 4- A~e -~~ + A::e "~' -1- . . . ,  

~t ~ ' l i t -  I .  

B, B~ If, B, 
,~,(t) = T + ~; + -2 + u + ' 

u --- logn ,  

on trouvera les limites de lq somme de n premiers coefficients de la sdrie 

B, B~ B~ B, 
t~ -4- 2-~ "1- ~i,, 4-. --4 ~' -1 t- . . . .  

Ainsi, par exemple, en prena.nt pour tg(t) une s6rie infinie 

I 1 I I ! 

? , : ~ + ~ + 3 w s - , + F 4 7 + T v ~ + .  �9 

t compo~ee seulement des nombres premiers, on obtiendra des formule~ 
p o u r  6valuer les limites de la somme finie 

I I I I I i I 
~ + ~ + ~ + - +  + + . . . +  

d ' a p r ~  les sdries infinies de la forme 

I I I I 

log 2 log3 log 5 log 7 
~,+, ,L 3 '+' + ~ + - 7 ~ w +  . . . .  

log~2 log~3 log~ 5 log~7 
21+t "71- 31+t -31- 51 ~-'---"-'-T + ~,,l+tt -']- ' 

20 Sept. S:t P~tersbonrg, ~ .o,. 1886. 


