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NOTE SUR LES HUIT POINTS D'INTERSECTION 

DE TROIS SURFACES DU SECOND 0RDRE 

PAR 

H.-G. ZEUTHEN 
COPENHAGUE. 

Le r~dacteur en chef des Acta Mathematica ayant bien voulu me 
montrer, avant l'impression, le m6moire pr~c6dent de M. DOBRINEa 
ce qu'il a pu faire parce que mon nom figure dans la r~daction - -  je 
profite de cette circonstance pour joindre quelques remarques h cet in- 
t~ressant travail. 

On sait que de nos jours beaucoup de g~om~tres se sont occup~s 
des huit points d'intersection de trois surfaces du second ordre, dans le 
but de trouver la construction la plus simple du huitiSme point lorsque 
los sept points du groupe sont donn6s; mais ils se sont content,s d'en 
~tudier un petit nombre de propri~t~s convenables ~ ce but. M. DOBRI ° 
NnR, au contraire, a fait des propri~t6s de la configuration une ~tude in- 
d~pendante des applications constructives. 

L'int~r~t des propridt~s qu'il a trouvSes s'augmente par la circon- 
stance qu'elles font esp~rer d'en trouver d'autres qui ne sont pas moins 
simples. En effet, en g~n5ralisant les propri~t~s connues de la configura- 
tion fortune de six points d'une conique plane, il est parvenu ~ des 
r~sultats qui ne sont p,qs symStriques par rapport ~ la configuration des 
huit points dont il s'occupe. 
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II est donc probable qu'il existe des propri6t6s plus g6n6rales qui 
s'6tendent d'une mani6re uniforme ~ tous les  huit points. 

Ces propri6t6s ne se rattacheront pas imm6diatement aux plans de 
p • ¢ 

HESSE, dent la determination par les huit points n'est pas aym6trique; 
mais on peut substituer au th6orgme de HESSE le th6or6me suivant: 

I. 12345678 dtant un octoqone inscrit d trois surfaces du second 
ordre qui n'appartiennent pas ~ un faisceau, les droites d'intersection des 
plans passant par les triples opposds de sommets: 

('23~ (234~ (345~ (456~ 
a ~  \567/ '  b - - \ 6 7 8 ] '  C~\781]' d~=\,812/ 

se trouvent sur une surface du second ordre. Nous les appellerons sea di- 
rectrices en reservant le nora de gdndratrices aux droites de l'autre g6n6ra- 
tion de la surface. 

Ce th6or6me comprend celui de HESSE. En effet, la droite joignant 
le point (34,.678) au point (45, 812) rencontre 6videmment les droites 
b, c et d. Selon le th6or6me 6nonc6 il dolt donc rencontrer aussi la 
quatri6me droite a, ee qui est le th6or6me de HESSE. 

De l ' au t re  c6t6 on peut d6duire le th6or6me 6nonc6 de celui de 
HESSE. A cet effet il suffit de consid6rer trois droites, telles que 

[ (34 ,678) ,  ( 4 5 , 8 I  2)], 

qui rencontrent, selon le th6or6me de HESSE, les quatre droites a, b, c, d. 
Cela suffit pour d6montrer que celles-ci se trouvent sur une surface du 
second ordre. 

Le th6or6me 6nonc6 pr6sentant une certaine analogie avec celui de 
PASCAL, on dolt obtenir les th6or6mcs qui correspondent d'une mani6re 
seinblable ~ ceux de STEINER, KIRKMA~ etc., en 6tudiant lea relations 
qui ont lieu entre les surfaces que d6terminent, conform6ment au th6or6me 
6nonc6, un groupe d'octogones inscrits aux surfaces donn6es. 

Nous nous bornerons ici ~ 6tablir le th6or6me suivant: 

II. Les gdndratrices des surfaces du second ordre qui correspondent 
de la mani~re indiqude dans le thdor~me I aux 16 octogones: 
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I2 34 56 78 
2i 34 56 78 
1 2  43 56 78 
2I 43 56 78 
I2 34 65 78 
21 34 65 78 
t2 43 65 78 
21 43 65 78 
i2 34 56 87 
2i 34 56 87 
i2 43 56 87 
2 t 43 56 87 
t2 34 65 87 
21 34 65 87 
i2 43 65 87 
25 43 65 87 

a_ppartiendront tt un com_plexe lindaire. 

On voit que, dans les ,6 octogones que nous venons d'6numerer, 
les quatre couples de sommets 1 2 , 3 4 ,  55, 78 se succ6denf dans le m6mc 
ordre, mais que le groupe est form6 par la combinaison de toutes les 
inversions de sommets appartenant au m6me couple. 

Pour ddmontrer le th6or6me II nous rappellerons que deux couples 
quelconques de directrices (g6n6ratrices) d'une surface du second ordre 
peuvent gtre pris pour des droites conjugu6es par rapport ~ un coinplexe 
lin6aire, qui contiendra les g6n6ratrices (directrices) de la surface, et que 
le complexe est ddtermin6 par ces deux couples de droites conjugu6es; 
il est aussi d6termin6 par un couple de droites conjugu6es et par une 
droite donn6e du complexe qui ne rencontre pas les droites conjugu6es 
donn6es, ou par cinq droites du complexe. 

Si nous d6terminons un complexe par les deux couples de droites 
conjugu6es a e t  d ,  b e t  c de la surface du thdor6me I, il suffira de d6- 
montrer que ce complexe a des rapports analogues avec la surface cor- 
respondant ~ l'octogone 21345678 , qu'on obtient par une seule des in- 
versions permises. Cette derni6re surface contient les directrices 

(I23'~ //I34~ 1/345'~ ('456'~ 
a_---- \567], e=_ \678), f - -  \782]' d~-- \812/" 
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